6.131.

?J:é g arctgx—Z—Ox +—x2— -ln(1+x2)

Pochodna obliczamy korzystajac z wzorow 6.1.2; 6.1.3, 6.1.4, 6.1.5, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17, 6.1.21

Mamy: (32° - arctgz) = (32°) - arctgz + $a° - (arctgr) = £ -5 a* - arctge + $2° - 1+lg:2 =
Y.arctgr + (sz) (1)
(%x‘l)’ =54t =35 (2
(52?) =522 =1z (3)
1 2 _ 1 1 _ 2z _ T
[1_0 ’ ln(l t )]/ — 10 1_,_962 ’ (1 t ) — 10-(1+a2?) (O + 2$) — 10-(1+22) — 5-(1+a2?) (4>
$3 X X
Zatem: y' = (1) — (2) + (3) — (4) = 2 - aretge + sty — £ 42— ot =
23 (1422) z(14+x2) A i A et
toarctgr + 5 (1+:c2) Sre?) T e (i) = tarctgr + 5. (1+:c2;r =
4.arctgr + m =2t arctgx
6.132.
y = arcsin—— , = € (=11
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.15
y/ _ 1 ( x )/ _ 1 ' Vida? o (Vita?) 1 ) 1.\/1+x2_x.[(1+x2)%]’ .
- 2 22/ 22)2 - 2 -
SRR VR e, N N
\/1-1-:1: —z-5- (14 (1422)’ e U 1+x27lm-7ﬂ/lz-(0+2x) 14a2—Lz2x 22—
- \/ 11 (1+x2) ( ) = 1+ z? - - 1+ml2+ - = 1+3:22 = 1+1+23:2 - = 1—1—1m2
1+z
6.133.
y:arccosw/;—iz, dal—22>20 & ze€(-11)

Pochodng obliczamy korzystaja¢ z wzoréow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.16:

Mamy:

V]

—z2 225\ 1 2,1 —z2 —22\—L  (1—22)(1422)—(1—22)(14+=22?)’
(Vi) = (2 =4 (53 - (55) = - (G578 - e i)

1. 1422 (0—2x)(14+22)—(1—22)(0+2z) 1. 142 72x(1+x2)72x(17x2) _ 1422 —z(14x?)—z(1—2?)
2V 1-a? (14x2)2 —2 Vi- 22 (14x2)2 V122 (14x2)2 -




1
_ (1+22)2 —p—a3—ax4a? _ —2z
Vi-a? (1+22)2 Vi—aZ-(14a2)3

Zatem:

/ -1 1—22 -1 —2x

’ 2z —
Yy = - 1+m2) ' 3
1=a2  /1-22 (1+a2)2 — Lozt T2/ (14a?)?
1- (\/:)2 \/1 1+a? ( ) =152 VI=a?/(1+42%)
2z
2 _ 2
\/1122 — ez (1-a?)(1+a%)8

1—22) - V222 (1422)2-(1—22)

V2 .
V3B I s dlazx € (0;1)
\[|:p\ (1422)v/1—-22
—v2 dlaz € (—1;0)

(It via?

6.134.

y = arctg 1+$, daz#—-1 A £Z2>0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17

Mamy:
r_ 1 1—zyv 1 / : _ Jl-z _ (1-z\1i
vy =i 1) = prneal (), gdzie g(x) = /175 = (155)°
—z\L1_ —x —z\—L1 (1-z)-(14+z)—(1—2)-(1+z)’ z\L:  (0—1)-(14x)—(1—x)-(0+1
9,(@:%’(}?)2 1'(1+_:c>,:%'(m> ;. ) (+(1)+x()2 S :%‘(%)2'( )(+(1)+:c() o) —
_ 1 (14z\: -1.(4=2)-(Q-2)1 1 g l4z\L: —l—z—1+4z _ 1 /14z\2 -2 14+z\1 1
—5'(%)2'W—a'(%)""(pr—z);—g'(%)z'm-‘(%)“m
Zatem
1 1
S S R O ) LR 17._1.%:_14496.%:
ATy = (1) (1-2)-(1+2)2 ot (=1) (1—2)3 -(142)? 2 (1—2) 3 (14a)2
IR R CE T | A B e R A F S B AN SR S
T 2(1+4x) (1_1,)% T 2(14x) -z = 2 (1+z)2-(1—z) — 2 (1+z)-(1-x) — o (1+z)-(1—z)
6.135.
y = arctgiL, dla z # 1
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17:
I 1 ) (H_w)/ _ 1 L () (1—a)—(14z)-(1-z) _ (1—2)? Cl(A-a)—(1ta)(=1) _
y = H(132)2 M—z/ T 0?02 (1-z)? T (1-2)? 4 (14x)? (1-x)2 -
_ l-atlix T S
T (1—2)24+(14=x)2 T 1-2x+z?4+1+2z+22 T 24222 T 1+a?



6.136.

= arty i
Pochodna obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17:

. J— 3 _ X
Mamy: y = arctgu, gdzie u = TV
A A | /
Zatem: y' = {75 - u (1)
1 VA 2_ (L. 1 .
Y = SOV e (Vike?) Lt T2 (0+5-(14+2%) " 2-(1+2?) Vit —a (3 2o
(1+V1+a?2)? (1+V1+a2)? (1+V1+a?)?
2 2 2
1 1 2__ 141 2_ =z 141 2__ =
(1) — 1 . tvite Vita? _ 1 X tvite Vita? (14+V1+22)2 . TVitz Vite? _
14— =22 (1+v1+22)2 22+ (1+V/1422)2 (14+v1422)2 22+ (1+V1+a22)? (14+v1+22)2
(+V1ta?)? (1+v/1422)2
T R N = —
— 1422 —_ 1+a2 _ Vite2 V1422 V1422 _ 1+2241 _
224+ (14 1+22)2 224+ 1421+ 22+ (14+22) 2-(224++/1+x2+1) 2/ 1+22-(224+v1+22+1)
_ Vita? (Vita?41) _ 1422 4+v1ta? _ 14+22+v1+a? _ 1

T 2V1+a? V1+aZ (2241422 41)  2:(1+a2) (a2 4+V1+22+1)  2-(1+22)-(1+a2+v1+22)  2(1+z?)

6.137.
V14z2—1

T

Yy = arctg

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17:

y' = (arctgu)’, gdzie u = —VH;Q_l
Y =i (1)
1_

o (VitaZ-1)-a—(VItaZ-1)2' _ (5-(1+2®)27 (14+22) —0)a—(VItaZ-1)1 (%-(1+x2)7%-(O+2x))-zf\/1+x2+l .

= 5 =

o
x2 B T x2 -

1422 +\/1+z2 22 1—224y/1422

2x
_ 24142 Vita?  Vit+a2 Vita? _ —14+V1422
- x? - x? T 224/1+22
(1) = 1 VA R z2 VA 1 L VI4a?-1
1+(\/1+x2—1)2 22.4/1+22 224+(V1+22-1)2  22./1+22 22+ (1+22—-2v1422+1) V1+z2
2
x
_ 1 VA E T s R 1 V4?1 Vi4a? 1 Cl4a?—V14a?
202 4+2—2v/14x2 V142 2(x241—/1+22) V142 V142 2(14-22 —/1422) 1422
_ 1
T 2(1+4a2)
6.138.

__ arctg2z
y= arcctg2x

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17, 6.1.18




oraz z wzoru arctgx + arcctgr = 3:

1 ~1
1 (arctg2z)-arcctg2z—arctg2z-(arcctg2z)’ 1+4I2~(2x)’~arcctg2r—arctg?x~ 1+4I2-(2x)’ _ 2-arcctg2z+2-arctg2r __
y = (arcctg2x)? o (arcctg2x)? T (1+422)-(arcctg2z)?
_ 2-(arctg2z+arcctg2z) __ 2-3 o T
T (144a22)-(arcctg2z)? T (14+4x2)-(arcctg2z)? T (1+4x2)-(arcctg2z)?
6.139.

[ 1—arcsin
<= 1+a7"csinz
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.15

1—arcsiny

Mamy: z = \/u, gdzie u =

1+arcsiny
1 _1
Zatem: 2/ = fuz !/ =fuz -0 (1)
1N N 1 N 1
u = (1—arcsiny)’-(14+-arcsiny)—(1—arcsiny)-(1+arcsiny)’ © 1—y2) (I+arcsiny)—(1—aresing)-(0+ 1_y2) .
o (1+arcsiny)? o (1+arcsiny)? o
1 1 . 1 1 ; 1
_ _ . _ . gL
_ — g arcsing 17y2+@ arcsiny _ ffy? _ Ly
(1+arcsiny)? (1+arcsiny)? \/17y2-(1+arcsiny)2
(1) _ 1, 1+arcsiny —2 — _\/1+arcsiny . 1 . 1 =
2 1—arcsiny \/l—yQ-(1+arcsiny)2 l—arcsiny  (l+arcsiny)? \/1—y2~(1+arcsiny)
fg— 1 . 1 = 1
(1—arcsiny)(1+arcsiny) \/lny-(1+a7“csiny) \/1—y2-\/lfarcsinQy-(1+aTcsiny)
6.140.

y = a3 - arctgz’®

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.5, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.17

/

y = (23) - arctgz® + 23 - (arctgx®)’ = 32371

arctgr® + 23 - m (23) =

92,2, 3 3.1 9.2 __ 9.2 3 325
= 3z” - arctgx”® + 27 - 175 - 307 = 327 - arctgx” + {5

6.141.

arcsind . T



Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.15

Obliczmy najpierw pochodne funkcji z licznika i mianownika:

. [ 1 g 1 . = 4
(arcsindy)’ = e (4y) V1162 4 V/1-16y2
(1-4y) =0—-4=—

Zatem:
4 (1—4y)— indy-(— 404y ;
o — (arcsindy)’-(1—4y)—arcsindy-(1—4y)’ _ /i—1652 (1—4y)—arcsindy-(—4) i+ +4arcsindy B
B (1=dy)* N (1—4y)? - (1—4y)2 =
4 )
+4arcsindy 4 4 garesind
- — 114 v
B \/(1 W AHY) Gy _ e v _ 4 . ( 1—4y + arcsind )
B (1-4y)? - (1-4y)? T (1-4y)? I+4y Y
6.142.

y = \%arctg[\%(?tg% +1)]—=
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.13,

, sinx + cos’z =1

~—

6.1.17 oraz 2sinzcosx = sin(x +y) + sin(x —y

r— 4 1 T L) —-1=4L. 1 A (teEY 0 =1 =
Y V3 Ltz (2tg 5 +1)]2 [\/3( 93+ ) V3 1+(5)%(2tg5+1)? V3 2 ( 92) +0]
=4 1 1. 1 (1x)’—1:i~ 1 R S B e

V3 1+g-(2tg5+1)2 V3 cos?3  \2 V3 pLleing  0ig)s V3 cos?y
3 cos% cos%
_ 4. 1 L1 q_ 4 1 S B
- \/g 1_._1,(%)2 \/5 0082% - \/3 1+4'Sin2%+4sin%cos%+cos2% \/5-6082% -
3 cos%y 3.0052%
_ 4 1 RN S 3-cos?§ 1=
- \/g 3~co.52§ +4.sin2%+4sin%cos%+co.§2% \/3.0052% - \/g 3~6052%+4~Sin2%—‘1-2'282"!7,%608%-1—6082% \/3-6082% -
3~8052§ 3-C082%

=3 > —1= ! —l=52 1=
T3 4dcos?GH4-sin? 542 [sin(5+5)+sin(5—5)] T 4(sin? §4-cos? §)+2-(sinx+sin0) T 2-1+4sinz40 -
_ 2 1 — 2  24sinx __ 2-2—sinx __ __ _sinx
T 2+4sinx T 24sinx 24sinz  2+4sinz | 24sinx
6.143.

_ 1 . - acosx+b
Yy = N7e) CLTCSZTl—aercosx

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.11,
6.1.12, 6.1.15 oraz sin’x + cos’z = 1

Obliczmy najpierw pochodng:



- acosT+b\/ __ 1 acosz+b\/ __ 1 (acosz+b)'-(a+bcosz)—(acosz+b)-(a+bcosz)’
(arcsin2eszLo) — ( ) = : ) _
a+bcosz \/1—( acosztb )2 a+bcos:c 1 a2c052z+2abcosz+b2 (a—l—bcosx)
atbeosz 7a2+2abcosz+b2cos2z

1 —asinz-(a+bcosr)—(acosx+b)-(—bsinx) _  \/a2+2abcosz+b2cos2z
a2+2abcosz+b2cos2zf(a20052z+2abcosz+b2) a2+2abcosx+b2(3052x \/02—b2+b20082.1‘—a2008250
a2 +2abcosm+b2 cos2x

'fazsinxfabsinwcostrabsin:vcosx+b2sinx _ Va?+2abcosx+b2cos?x . —a?sinz+b%sinx _

a?+2abcosz+b%cos?x \/(az—bz)—cos2x(a2—b2) Va2+2abcosz+b2cos?z-v/a2+2abcosz+b2cos?x

1 . —sinx-(a?—b2) _ 1 . =sinzva2-b2va?-b2 _
\/(a27b2)(170032x) Va2+2abcosz+b2cos?x Va2—b2-v/1—cos?x \/(aercosgc)2

_ —sinz-va?—b? _ _—sinzva?-b2 —sinz-va?—b2 _ —Va2—b2
V1=cos?z- \/(a+bcosx)2 Vsin?z-(a+bcos) sinz-(a+bcosz) atbeosz

Zatem ostatecznie:

’_ 1 C=Va?-b2 _ 1
y = Va2—b2  atbcost ~  a+tbcosz
6.144.
y = 63:1:

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.19

y =¥ (3x) = 3e3”

6.145.
y = 5€%z
Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.19

y’:5e%x(%x)/:ge%$

6.146.

y=e" f(z)
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.5, 6.1.19



y = (") - fla) +e"- flx) =€ flx)+e"- fi(x) = e (fz) + f'(z))

6.147.

—2x

y =3 g(x)
Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.3, 6.1.5, 6.1.10, 6.1.19
y' =3[(e7*") glx)+e " g'(x)] = 3-[e7*"(=22)" - g(x)+e - ¢'(v)] = 3:[-2e7*"-g(x) +e "¢ (2)] =

=372 [224(0) +¢'(2)



