6.148.

sinx

y==e

Pochodna obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.7, 6.1.11, 6.1.19

y/ — (esinx)/ — esin:v . (sinx)' = COST - esin:v
6.149.
y = 5eCost

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.12, 6.1.19

y' = (5e®T) =5 (e°5") = 5e " - (cosx)' = 5e®" - (—sinx) = —bsinx - €“%*
6.150.

60821‘
y=e

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.7, 6.1.10, 6.1.12, 6.1.19 oraz 2sinzcosr = sin2x

Yy = (e« 7)Y = 5" . [(cosx)?] = 5" . 2cosxz)* ! - (cosx) = e . 2. cosx - (—sing) =

2 . . 2
= —e%T . 2sinxcosxy = —sin2x - 95T
6.151.

y = SeQSinSx

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11, 6.1.19

y/ — (362sin3x)/ — 3(625in3z)l — 36257,’71390,(252'”31,)/ — 3625i”3$-2~[(sin1:)3]’ — SeQSi”Sz'2~3'sin2x-(sinx)’ —

-3 .
= 18e%™m°% . sin?x - cosx

6.152.
z= (v =30 +6v—06)- e
Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.5, 6.1.10, 6.1.19

2= =302 +6v—6) e+ (v¥—30*+6v—06) (¢') =(3v*—=3-20+6—0)- e+



+(v* = 3v* +6v—06) e’ =e€"[(3vP —6v+6) + (v — 30+ 6v—06)] =¢"- (v*) =0 €"

6.153.

z= (1022 - 1) - ¢*

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.5, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.19
= [(102% —1) €3] = (102* — 1)’ - &3 + (102% — 1) - (¢**)' = (10- 22 —0) - 3* + (1022 — 1) - €3 - (3z) =

20z - €3 + (102? — 1)e3® - 3 = 3% - (3022 + 20z — 3)

6.154.

P (2x2—\/1%~ex7 dla x > 0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.5, 6.1.6, 6.1.10, 6.1.19
P ((21‘—1)'8‘7" )/ _ [(2z—1)-e*])-2\/z—(22—1)-e”-(2y/x)’ _ [(2z—1)"-e"+(2z—1)-(e )]2\/5—(2m—1)~ew-(2x%)’ _

2 PNGE 7
L [(2-0) e+ (2u—1)-e?] 2y/T—(20—1)e" 2L p 37T [24(20—1)]-e®2yF—(2—1) €T do (2241)-€"2y/F-/T—(20—1)-e® YL
o 4z - 4z o dz-\/x
_ (2z+1)-e®2x—(2z—1)-€® _ e®(4x?+42x—2x+1) _ e®(42?+1)
- 4dx-\/x - 4dx-\/x T dax

6.155.

y = (x4 k1 — 22) - gkaresine, dla z € [—1;1]

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.5, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.15, 6.1.19
Mamy y = g(z) - h(x), gdzie

g(z) =z + kvV1— 22

h(z) = ekaresine

Obliczmy najpierw nastepjace pochodne:

g(@) = (e+kvT —22) = 14+k-[(1—2?)3) = 14+k-L-(1—2?)2 " (1-2?) = 143k (1-2?) "2 (—22) =

—1— kx
V1—22
/ _ k-arcsinz\!/ _ ,k-arcsinz . !/ _ k-arcsinz 1
R (zx)= (e )Y =e (k-arcsinx) =k -e i
Zatem:
Y = (@) ha) + gle) W) = (1= ) - eboresin (o 4 /T a2) - k- eboreninr . L



_ \/%kx,€k~arcsinﬂc+(m+kM).k.ek‘arcsmﬂv.\/1£x2 = e’i'/“l’“i‘z;” ~(\/ 1-— .1‘2—]6$+]€$+k2' V13— .772) -
= VT R VI = S VT (LR = R (14 42)

6.156.

y=95"+2%

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.4, 6.1.20
y = (B"+27) =(5%) 4+ (2°) =5 - Inb + 2" - In2

6.157.
y=3% 23
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.5, 6.1.10, 6.1.20

y =3 2>+ 3" (23 =3"-In3 - 23 + 37 3237 =37 (2%In3 + 32%) = 37 - 22 - (zIn3 + 3)

6.158.

y=2-7-1

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.20
y=02-7"-1)=2-(7")Y—-0=2-7"-In7

6.159.

y=>5-10%

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.20

y = (5-10%) =5.(10%) =5-10%" - [n10 - (3z)' = 15 - 103* - [n10

y=a"-a", a>0



Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.3, 6.1.5, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.20
y/ — (an'l’n), — (a2x>/.xn+a2x.(xn)/ — a2’”-lna~(Qx)’-a:"—l—a%-n-x"_l — a?x.lna_2.l,n_|_a2x'n.xn—l —

=a* 2" (22 - Ina +n)

6.161.
y = (n3z, dladz >0 x>0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21

y’:(ln3x)’:3iz-(3x)’:3%-3:%

6.162.

y =7 500

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.20

y = (7-519%) =7.(5102) = 7.502 . n5. (10x) = 7In5 - 5'%% . 10 = 70in5 - 50

z = In-=% dlaz+3>0< 2> -3

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21

F= (InB0Y = S (3L = 23 300 80dd) g3 04880040 _ 243, 30 1
== UNess) = 30 G T 30 (@ 13)2 = 730 (13)2 =30 @32~ 743
6.164.
y = 5Inl0z, dlax >0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21
y' = (5in10z) =5+ (Inl0z) =5 = - (10z)' = 5= - 10 =2



6.165.

s=In(t+ V2 +1)

Pochodna obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21
[+ VEF D = e (VP FT) = b (1 (2 4+ DEY) =

2+1
_ 2 11 (42 n_ 1 1 ty
_t+\/ﬁ‘[1+§(t 1)t +1)]_W'(1+2W 2t) = +t2+1'(1+ t2+1)_
_ 1 RV e E A |

N

THVI2H1 VBT ViR
6.166.
Z:?)ln%, dlaz—-2>0&2x>2

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21

o — (3[71%)’ —3. (ln—) —3. . (%)/ —3.1=2, 5-(x—-2)-5-(x—2)" _ 3(z—2) 0-(2—2)-5-(1-0) _

23 5 (z—2)? R (z—2)2 =

3, =5 3
5 r—2

6.167.

s-ln,/“i, dla1+t>0/\t7é1
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21

_ 1., _
= (Bl = (/Ey = 5 [y = Lié-(l”) o (ky =
1—

_ /17t_1.(w) %(ﬁ) _ 1=t .1, LA (At —(14+)-(1-t)" [1— [1—t (0+1)(1—t)—(14¢)(0— n _
1+t 2 \1—t —t 1+t 2 m (1-t)2 1+t 1+t 1 —t)2

1 1=t 1—t—(=1-t) 1 1—t 1 1+t _ 1 1— 2
—aﬁ‘W—id—ﬁ'W—i'l—ﬁ'u—w—(1+t><1t> =t dlat # +1
6.168.

=2n——— m, dlat++vVt2—4#40 AN t2—4>0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21

(2ln )/ 9. 1 ( 3 )/ _ (t+Vt2 4) 3V 4) -3 (t+VE—4) 2 0-(t+VEIE—4) -3 [+ (VEIE—4)]
t+\/t2 z+\/i27_4 t+12—4 (t+/12—4)2 3 t++/12—4
2 73'[1+%.\/t;—4.(t274)l] — _9 [1+2~7\/1512—4.(2t70)} - _9 1+\/t; 9. \t/Q - _9 t-+V12—4 =2
3 tViZ—4 - t+v/12—4 T Ve Ve V4tV —4) V-4



6.169.

y = In|in|z||

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21

y' = (Inl|in|z||) = T1|x| - (In|x|) = lnlm L= #Irl’ dlaz#0 A Injz|#0& 2 #1
6.170.
y = lnzﬂg:gj, dlaa—0b-tgr #0 A Zigigi >0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.13, 6.1.21 oraz

1 _ 2
cos?x L+ tg z
I (lna+b~tgz)/ _ 1 . (a+b~tgx)/ _ a—bigz (a+b-tgz)’-(a—btgx)—(a+b-tgz)-(a—b-
Y a—b-tgx % a—b-tgx a+b-tgx (a—btgzx)?
a—b-tgx

_ (0+b-(1+tg2x))-(a—b-tgz)—(a+btgz)-(0—b-(1+tg%x)) _ b-(1+tg%x)-(a—btgz)+b-(1+tg%x)-(a+btgx) _ b-(1+tgz)-(a—b-tgz+atbtgr)

tgz)'

(a+b-tgz)-(a—b-tgx)?

_ 2ab-(1+tg?x) _ 2ab
T a?-btg?x

2ab
a?-cos?x—b?-sin?x’

'COSQZL‘ —
= o
a2—p2.sine

cos“x

6.171.

y = Intg(im + 3x), dla z € (0; )

(a+b-tgz)-(a—b-tgx)?

dla a®cos®z # b*sin*x

a?—b%-tg%x

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.13, 6.1.21 oraz

sin2x = 2sinrcost, sin(y + x) = cosx

(g3 + J)) = o :

tg(iw—&—%x) ’ cosQ(iw—l-%z)

1 —

G+ o =

1

! 1 1 ! 1
Yy = (lntg(ZTF + 5.%)) = Wlnila)
1 ) 1 ) 1y _ cos(%w—l—%m)
T sin(int+do) 0082(%7T+%33) (O + 2) o sin(%ﬂJr%x)

cos(;w«k%z)

1 1

= sin(%TrJr:v) = Cosz’

dla cosxz # 0

6.172.

y = ln(cos%x)z, dla cos%x #0

' 2C082(%7T+%I) o

2sin(iﬂ+%m)-cos(iﬂ'+%x)

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.12, 6.1.21

- sin(2-%7r+2-%x) -



y' = [In(cosiz)?] = @ [(cosiz)?) = e v 2cosix - (cosiz) = cosQ%a: - (—singz) - (32) =
1
cossr 2 2

6.173.

y=Iny/ %, dla sinx # +1

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11, 6.1.21 oraz

(a+b)(a—0b)=a*—b* i sin®x+cos*=1

/I (l?’L 1—|—sin$)/ _ 1 A [(1+sin:v)%]/ _ Vl-sinz 1 (1+sinz)—% . (1+sinac)/ _ Vl=sinz 1  +l—sinx
y = 1—sinx - \/1+sin:c 1—sinx = V1tsinz 2 1—sinx 1—sinx - Vitsineg 2 +/1+sinx
1—sinx
_(1+sinw)’-(1—sina:)—(1+sinx)~(1—sinx)’ _ 1 1-sinz  (0+cosz)-(1-sinz)—(1+sinz)-(0—cosz) __ 1, cosz—sinzcosz+cosz+sinzcosz _
(1—sinx)? 2 1+sinz (1—sinx)? 2 (14sinz)-(1—sinz)
_ 1 _2cosx __ cosz __ _1
T2 12—sin?x = cos?x = cosz’ dla cosz 7& 0
6.174.
_ 1 Ccosx 4 2 1 :
y = 15-In(tgsw) + 2% - (S8cos’z — 25cos’x 4 15), dla tgzz >0 A sinz # 0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.5, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11,
6.1.12, 6.1.13, 6.1.21 oraz 2sinxcosz = sin2x, sin’c + cos’z = 1

Obliczmy najpierw pochodne nastepujacych podwyrazen funkcji y:

15415 sinz%m
1 S ki
1o\ 1 1.\ 15 21 1\ _ 15-(+tg*52) cos2z
(15 ln(t92x>> =15 tglx (thx) - tgla: (1+tg Q'T) (2x> - thlx - sin%z -
2 2 2 2.
COS%Z
_ 15c0s? 1a+15-sin? 1 _ 15-(sin? L a+cos? 1) _ 15 ( )
2-sin%z-cos%x siNT sinT
cosx __ (cosx)'-sin*z—cosz-(sinx) _ —sinz-sin‘z—(cosz-4-sinx-(sinx)’) _ _sin®z—4-cosz-sindz-cost __ —sinSx-(sin’z+4cos?x)
sintx (sintz)? - sin8z o sindzx - sindx -
__ 4cos?z+sin?xz ___ 3cos’zt(cos’wtsin®z) _ 3cos?z+1 __ —3cos’z—1
- sindzx - sindx - sin®x sindzx

(8costz — 25cos*r 4+ 15)' = 8 - 4 - cosx - (cosx) — 25 -2 - cosz - (cosz) + 0 = 32 - cos’x - (—sinz)—

—50cosz - (—sinx) = 50 - sinx - cosx — 32 - sinx - cos>x

[Lo5E . (8cosr — 25c0s%x 4 15)) = (252 ) - (8cos s — 25cos*x + 15) + 22 - (8costs — 25c0s?x +15) =

sindzx sintx sintx

_ 2, . .
= =Scos 2ol (Reosty — 25c08%x + 15) + <255 . (50 - sinx - cost — 32 - sinx - cos’x) =
sSn-xT sSm=T



—_ —24cos8x+75cos*x—45cos2x—8cos*x+25cos2x—15 + SINT-COST 3

sindx sindx

- (50 - sinx - cosx — 32 - sinx - cos°r) =

_ —24c0884+67cos*z—20co0s2x—15+50-sinx-cosx—32-sin?z-cos*x _

- sindx

_ —24cos8x+67cos*r—20cos?x—15+50-(1—cos?x)-cos?x—32-(1—cos?x)-cos’z __
- sin®x

—24c0s824+67cos*x—20cos?x—154+50cos?x—50cos*z—32cos* x+32cos8x __ 8cosbx—15cos*z+30cos?z—15 __ (2)
sindx sindx -

Zatem:

/o __ 15 8cos8z—15cos*z+30cos?x—15 158in4m+80056m—15cos4z+300032m—15 _
¥y = <]') + (2> sinx + sindzx sindx

15-(1—cos?x)?+8cosbx—15cos*x+30cos?xz—15 _ 15-(1—2cos?x+cos*x)+8cosbz—15cos*x+30cos?x—15

- sindx - sindx -
_ 15—300082m+150054x+80086z—150054ac+30cos2x—15 8cosbr cos®x _ 5

- sinbz sinfe O sindz  COST = 8ctg’x - cosz
6.175.

y = In(In(Inx)), dlaz >e

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw: 6.1.7, 6.1.21

y = [In(In(lnz))]' = —F— - (In(Inx)) = —— - 7= - (Inx) = 0 - 7 - %

In(lnx) In(lnz) Inx In(lnx) Inz

6.176.
_ 7 Valtl-z
y= ln\/ﬁ-‘y—x
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow: 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.21
y/ _ (ln\/xQJrlfx)/ _ 1 . (\/124’17:6)/ _ Valtlta (Vz2+1—2) (V22 +1+2)—(Vai+l—x)- (Va2 +1+z)’ _ (1>
Va2ltr \/:cz-&-l—x Va2tltr Vr2l-z (Vz2+1+x)?2
Vat4l4x

. 1 _1
Obliczmy teraz pochodna: (vVa? + 1) = [(22+1)2] = 1-(22+1) 2+ (2?+1) = WT (22+0) = ==
Zatem
(1) = (Fim D VFF )~ (VEPFT2) (b l) b e Vi o @b VaP - e a)

o (V22H1—2)- (Vo2 +14x) - (Vz241—x)- (V22 +1+x) B
B \/7 V221221 +\/7 \/12%72.\/12“ B \/iﬂil —2. (V\/;Tf  ao(VaiFD?
- (Vx2+1—2)-(Va2+1+z) T (Va24+il-z) (Va2+itz) (Va2+1)2—2z2 T Va1 (Va2 1)2—22)
_22?-2(x®+1)  _ 222-252-2 2
Ve (a2 41—22) T V22411 Va2l



