6.201.

s=3tz, t=

NI

Przy obliczeniach korzystamy z wzoru: a® — b* = (a — b)(a +b).

Predko$¢ srednia dla ty < t <ty + At wynosi:
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Usr = At = Al = At

Predkos¢ w chwili ¢ = t;, wynosi:
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6.202.

s = 10V#3, t=4

Przy obliczeniach korzystamy z wzorow:

a’>—b* = (a—0b)(a+b) oraz a® — b> = (a — b)(a* + ab + b?)
Predkos¢ srednia dla ty < t < tg+ At wynosi:

_ slto+At-stto) _ 104/t AF-10/F 0 (/0 AD? \/_ )-(\/(to+AL3+4/8) — 10— Vioran® -/

Usr At At At-(y/(to+At 3+\/_ \/(t0+At)3+\/_)

— 10_ (to+At)°—13 . (ot At—to)[(to+ A +(to+ A) to+tF] _ ¢y, At [(to+At)2 H(to+Al)to+3] _

(\/(to+At)3+\/_) At-(y/(to+A1)3+4/13) At-(y/(to+A8)3+/83)

. (to+At)2+(to+At) to+t2
=10

V(to+203 /13



Predkos¢ w chwili ¢ = ¢y, wynosi:

o s(to+At)—=s(to) _ 7, (oA +H(to+ A to+t5y _ 1 . (to+0)’+(to+0)to+t]
v(to) = limaso == hmAH“(lo NN )=1 V(to+0)++/13
JoHoHs —15- 2 = 15-4 % — 15t = 15/
VE/i +\/_ \/_ \/_ ’ ’ ’

Zatem:

v(4)=15-v/4=15-2=130

Przy obliczeniach korzystamy z wzordw:
a® =0 =(a—"0b)(a®+ab+1?) oraz a” — b" = (a —b)(a" 1 +a" 20+ ... + ab" 2 + b7 7)

Predkos¢ srednia dla tyg < t <ty + At wynosi:

_ s(to+AD—s(to) _ 8-3/2( to+At" -8-3/2¢3 8. /3. Y/ to+At J/to+ans— /1
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L= t0+At \S/t_

M= At (o + AP + 3/ (to + AL - /85 + /8
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= At [(to + At) + (to + At)® - tg + (to + Ab)? - 12 + (to + At) - 3 + t])]

Zatem: (1) = 8- /2. At[(to+ A8 4 (to+AL)3 to+(to+AL) 212+ (to+AL) 3 +13] _
atem: (1) V2 At-(%/(to+At)52+§/(to+At)5.3 t3+?{/%2)
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to 3 02
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Predkosé¢ w chwili t = ty, wynosi:
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Zatem:
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6.204.
s = /3t

Przy obliczeniach korzystamy z wzoréw:

(a —b)(a+Db)

t=2

a2_b2:

Predko$¢ srednia dla ty < t <ty + At wynosi:
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6.205.

A

Obliczmy najpierw pochodng funkcji y = sinx w poczatku uktadu wspotrzednych:

f'(x) =y = (sinz) = cosx

f(0) = cos0 =1

Poniewaz pochodna funkcji y = f(x) w danym punkcie réwna sie wspolezynnikowi katowemu
stycznej do wykresu funkcji w tym punkcie, zatem:

tga = f'(0) =0 = «a =45° (bo kat nalezy do I ¢wiartki ukladu wspolrzednych)



7.
3"

Obliczamy najpierw pochodna funkeji y = ctgr w punkcie z =

) =y = (ctgr) = —
f(5) = —@ =—

Poniewaz pochodna funkcji y = f(x) w danym punkcie réwna sie wspolezynnikowi katowemu

=1

—_
ml’_‘

stycznej do wykresu funkcji w tym punkcie, zatem:
tgo = f'(3) = -1

§ tga = —tg(180° — «)

—tg(180° — ) = —1

tg(180° —a) =1

I 180° — « € I éwrartki

180° — av = 45°
o = 180° —45°
o = 135°



6.207.

_8 a=45° x =7 AN x# -1
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Obliczamy najpierw pochodng funkcji danej w zadaniu:

— @=8)"(@4+)=(@=8)-(z+1)" _

1-(z+1)—(z—8)-1

_ zHl-—a+8 __ 9

y = (ﬁ), = (z+1)2

(z+1)

(z+1)?

o (e+1)?

Poniewaz pochodna funkeji y = f(x) w danym punkcie réwna sie wspolezynnikowi

katowemu stycznej do wykresu w tym punkcie, zatem:

tg(e) = f'(x)

tg(45°) = i

_ 9
1=

(x+1)*=9

22 4+2x+1=9

22 +2r—8=0

A=22—4.1-(—8)=4+32=36
gy = =26 gy = =26
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1 = —4 To =2

fla) = =53 flae) = 55
fla) == fxs) = 3
flz1) =4 flz2) = =2

Zatem warunki zadania sa spelnione w dwoch punktach (—4,4) oraz (2, —2).

6.208.

y=¢€", (xg,y0) =7, dla ktorego styczna do wykresu funkcji jest rownoleglta do prostej z —y+7 =0
Fla)= () = e

Poniewaz pochodna funkcji y = f(x) w danym punkcie réwna sie wspolezynnikowi katowemu
stycznej do wykresu w tym punkcie, zatem:

tg(a) = ™

ale styczna powinna by¢ rownolegta do prostej y = x + 7, wiec:

a = 45°

Y

tg(45°) = e
1 =e¢e%

Inl = Ine®
0=ux

Czyli warunki zadania sg spetnione dla punktu (0, 1).

6.209.
xy=C = y:%, dla x #0

Mamy dwa przypadki:



1. C >0

2. C <0




Najpierw obliczymy pochodng funkcji y = %

y=(5)=Cat=C(-1)-27=

=C
CL’27

x#0

Zatem pochodna funkcji w dowolnym punkcie x = ¢ # 0 jest réwna:

r_— _C
Yy 22

Poniewaz pochodna funkcji y = f(x) w danym punkcie réwna sie wspolezynnikowi

katowemu stycznej do wykresu funkcji w tym punkcie, zatem:

1. tga = —%
tgf = Gt
tg(180° — a) = ¥
—tga %
- - g
491~ § 147
Paapp = |AB| |AD| = 5 - |AB|
Paapp = |AB|2

Dla przypadku 1 ponadto zachodzi:

tgp = |ABy‘0,x0

_ — _ %
L9 = 352
(—L) =
z3 |AB|—zo

% - (JAB| = 20) = vo

b yo = x—(’;

S (ABl—a) =€ /:§

AB| —zy =2 - %

|AB| = 2 + ¢

|AB| = 2x

Zatem

Paapp = 55 =7 - (220)? = % Ax? =20

~x%~|AB|
0

2. tga = —

3
AB AB C
oraz tga = :AD“, zatem :AD|‘ =

AB| =~ - |AD)
Paapp = 3+|AB|-|AD| = %(—%) |ADJ?
Paapp = —% -|AD|?

Poniewaz obie krzywe funkcji danej w zadaniu sa symetryczne wzgledem poczatku uktadu

wspohrzednych, wiec styczna do dolnej krzywej rowniez wyznacza trojkat o polu réownym 2C (C' > 0).



Dla przypadku 2 ponadto zachodzi:

t9e = |
_C _ _ _yo
:c(z) ~ |AD|—|zo|
& (|AD| ~ |aol) = %o
Jyo= m_C(;

I2
& (|AD| ~|ml) = £ /- (-%)
D] — fao| = £ - (-2)
|AD| = —xo + | 0|

|AD] = |xo| + |0l

|AD[ =2 [xo|
Zatem
PAABD = —% . (2 . |£B0|)2 = —% 4 . |fL‘Q|2 = —20

Poniewaz obie krzywe funkcji danej w zadaniu sg symetryczne wzgledem poczatku uktadu

wspohrzednych, wiec styczna do dolnej krzywej rowniez wyznacza trojkat o polu rownym -2C (C' < 0).

Ostatecznie biorac pod uwage oba przypadki pole trojkata danego w zadaniu jest stale i wynosi:

Py =2C dla C > 0 oraz Py = —2C dla C < 0, czyli ogolnie P, = |2C| dla obu przypadkéow.
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