6.75.
y=+va?—4, r<—-2Vax>=2
Pochodna obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2; 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

Mamy y = u?, gdzie u = 22 — 4

Zatem: %:Z—Z.g_z:%~u%—1~(2'x2_1—0):%u_%~2x:ﬁa~2x:\/xﬁﬁ,dlax<—2\/:c>2

6.76.

z:\/m, ar’?+br+c>=0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.
Mamy 2z = u%, gdzie u = az?® + bx + ¢

Zatem: % = = . du 1 451 (94220 4 .1 171 4 0) =

de — du dz 2 - (207 +b) = ;2

1
2v/u 2vaz2+bz+-c

dla az® +bx +¢ >0

6.77.

_ 1

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.2, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

Mamy y = u_%, gdzie u =2 — 3t

1

dy _dy du _ 1 ,—5-1_ ()_3.1.41-1) = _1,—
dt — du a2 W ? (031t)_ QU

_ 3 _ 3
(=3) = W@ /s

Njw

Zatem:

dla2-3t>0&3t<2st<?

6.78.



_ 1 42
5= Jei=m 6t —t- >0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.3, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

Mamy s = u~2, gdzie u = 6t — ¢

Zatem: %8 = ds . du _ 1. wEL (61— 22 =

dt — du " dt (6—2t) = ?t = e

1 _
TV 20/(6t—2)3  (V6i—2)3
dla6t—1>?>0t-(6-1t)>0t-(t—6)<0& (t<0At—6>0)V (t>0At-6<0)

0

(t<OAt>6)V (t>0At<6)

0

t €(0,6)

6.79.

Pochodna obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

4 4 .
Mamy y = —2— = (2 —2%)73 =473, gdzie u =2 — 2°
(2-29)3
Ldy _dy du 4,321 o 9.3-1\_ _4,,-L ( 9.2\ _ 4, —L.2 __ 4z2 _ 42
Zatem: ¢ = 9. % = —2 .75 (0= 32°7) = —quT5 - (—327) = 4uTsw =V T Voo

da2—-3>0e <2< 2

6.80.

L a+br>0,n>2

y - " /—(a-‘rbl‘)p,

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

Mamyy:W:(a+bx)—%:u_%,gdzieu:ajtbx
a xr)n

Ldy _dy | du _ —p_ 1-1y _ —p=n g b b
Zatem: g2 =G4 gt =—L-u"a - (04 b ) = —Fu 'b—_g'W—_g'uwbx)m



6.81.
Y = Gary (b—aP)" #0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

Mamy y = (b — 2P)™" = u™", gdzie u = b — aP

Ldy _dy  du __ —n—1 -1\ _ —n -1\ __  npaP
Zatem. = == - —nu . (0 — pl‘p ) = ol (—pl'p ) = W

dx du dz

6.82.

Yy = L r—1>0&x>1

% (z—1)3 ’

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.7 oraz 6.1.10.

\/amyy: 13:<x—1>_%:u_%7gdzleu:x_l
(z—1)4
Ldy _dy du 3 . —3_1 1-1 _ 3 ,-I _ =3 _
Zatem: Go=Gi- =3 u i (L —0)=—juti- 1= == -



6.83.

U= e, v— Va2 + 02 £0

Pochodna obliczamy korzystajac z wzorow 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7 oraz 6.1.10.
Mamy u = 2, gdzie s =1, t =v — Va2 + 02

=0

t'=1-v"" = (Vw), gdzie w = a> +v*> (1)

w=0+2-v""1=2

f=VaZ+v?=w

df _ df dw _ 1, 1-1 _ v W
v dw  dv — 2W? 2v = wi Va2
4 (1)
r_1_ _w
t=1-Tam
—1(1——=2—) v v=vaZ4o?

t . ; _ s't—st’ Va24v2 Va24v2 _ Va2 +v2 _ v—va24v2 _
Zatem ostatecznie: u' = =5 = VT T VAT T e \/a2+v2‘v(v_\/a2+v2)2 =
— 1
T Va4 (v—Va2+u?)
6.84.
Y=, a>0,a>—2>>0e < r<alhzr>—a

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7 oraz 6.1.10.

1
_ a—=x _ a—2x _ (a=2)2 _ JVa—z __ a—xr __ 1 = o=
Mamy y = NeE (a—n)3vatz  Vatz  Vate  \ate = Vu, gdzie u = atw
Ldy _dy du 1,11 sa—zy _ 1 (a—2)-(atz)—(a—z)(atz) 1 —l-(atz)—(a—z)-1 _
Zatem: Gi = gt- G0 =gur - (550)' = 54 (@ra)? /=T G T
_ Vatr —a—z—atz _ ((l+93)% _—2a __ _a(a+x)%72 — _“(“4‘33)7% — —a — —a =
— 2va—=x  (atx)? T 1Wa—=z (atz)? Va—z Va—z T m.\/(aﬂ)s - \/ﬁ,\/(a+x)2(a+x)) T

—a

(a+m)-\/(a—x)(a+x)

6.85.



V==, a?—22>06 22 <a® & 2| <

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6 , 6.1.7 oraz 6.1.10.
Mamy v = %, gdzie u = a? — 22

wW=0-2-2"1=-2;

1 1 1
(\/ﬂy = (U,Z), = % Tuz2 U =5u 2 (_22) = #ﬂ : (_22) T a2 Jai2_2

2_.2)2 2 24 2 2
1v/a2—22—2.(— z (\/ﬁ) z zTa*—2
Zatem. ,U/ — 2 Su—z-(Vu) — a? === \/a27z2) — Va2-—22 +\/a2—z2 _ Va2-22 a? _
: 702 222 a2 22 — T a2 VaZ—22-(a2—22)
2 2
— a a

\/(azfzz)(a2722)2 - \/(a27z2)3

6.86.
Yy = 52—‘61, x>0

Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6 oraz 6.1.10.

I (3vz)' - (22+1)—3z- (2% +1)’ _ 3(2%)’-(x2+1)73\/5-(222_1+0)’ o 3'%I_%'(332+1)—3\/5'2$ - %z

Y (@ +1)? @7 +1)? - @ +1)? IR
I e G LG P
@ +1)? @) @ 1)? 2Va(a? 1)
6.87.
z2
= = P+1>02> -1

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7 oraz 6.1.10.
Mamy y = %, gdzie u = 2%, v = Va3 + 1
u = 22271 =22

v = Yw, gdzie w = 2% + 1

r_ dv dv  dw Ly, 3—1 1,11 2 2 x
V=90 =200 = (w3) - (3x +0)=zws " -3x° = —= -3r° = 3
dx dw dx ( ) ( ) 3 w3 (#2+41)3
2 1 4 3,053,102 4
2 Va3 1—a? —2 2a(z3+41)3 ——L 2043 @HNT ot
Zatem: ¢ = wew — @343 _ @+n3 (@341)3 @343 _
: - - 3 = 3 = 5 =
2 (Vx3+1)2 (z3+1)3 (z3+1)3



1 2
_ 22(@3+1)3 @3+ 1)3 -2t 2u(eP+ D)zt 22490—at _ 2i42r  _ x(2342)
2 =

(#3+1)3 (23+1)3 @13 (V@D T (VaSHDE T (Vat+1)!

6.88.

[ Lo %3z
Zz = :):22773:1::122’ #ﬁ% > 0 A .',U2 — 7@' -+ ].2 7é 0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.2, 6.1.3, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7 oraz 6.1.10.

x2—3z+2 __

P2—Trr12 o= —3r+2, w=2a®—Tr+12

Mamy z = \/u, gdzie u =

N|= E |@

du

1
de_ de e (yby . d Rt

Zatem % au du

_1,-
de ~ du dx =3u

r_du _ vw—vw (2)

u_d:c_ w?

v'=2z*"1-3- 12" +0=20-3

w =221 -7-1-2""14+0=22-7
(2) _ (22-3) (22 —Tx+12)— (22 —32+2)(22—7) _ 223—1422+24x—322+212x—36— (223 —T22—622+21x+42x—14)
- (22—T2+12)2 (22 —Tz+12)2 -

_ 2091727445236 (20~ 130> +250—14) _ 2031722 +450—36—22%+130>—250+14 _ —d2?+200-22
(x277a:+12)2 - (m277x+12)2 = (m277x+12)2 =
—2(222—10x+11)
(22—T2+12)2

Czyli
(1) = 21 . *2(22290_27;??;;1) = — —222+10z—11 _
2.\/;02 _—73;;%122 \/52 _—73;@:122 (22 —Tz+12)2- (22— Tz+12)
—222410z—11 (3>

V(@2 —30+2)-(e2—Tx+12)2 (a2~ Tz +12)

Rozl6zmy teraz mianownik na czynniki. W tym celu znajdZmy miejsca zerowe obu trojmiandéw
kwadratowych.

f(x) =2* -3z +2

A=(-3%?-4-1-2=9-8=1

_ =(=3)-v1 _ 3-1
_ —(=3)+V1 3+1
To=——4— =3 = 2

g(z) = 2% — Tw + 12
A=(=T)2—4-1-12=49—48 =1



—(=N=V1 _7-1 _ g

Zatem ostatecznie szukana pochodna wynosi:

S = (3) = —222+102—11
) (@—3)(z—4)-\/ (z—1)(2—2)(z—3)(z—4)
6.89.
Z:\/Zzl—f;? -2 206 22 <a® & |z| < la| oraz a # 0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7 oraz 6.1.10.
Mamy z = \/u, gdzie u = gi;ii
z 2 u 1 a?—z? a?—z2) - (a®+2?)—(a?—z2)-(a®+2?)’
g_:v:g_u'ill_z:(uz)/'(ﬁ_,_ﬁ)/:ﬁa'( A +(a2)+z(2)2 ) (a”+a7) =
o 1 . (0—2-22 1) (a?4+22)—(a?—22)(04+2-2271) (a2+x2)% . —2x(a?+22)—2x(a®—22)
- )2 - 1 a2 1.2 2 -
2'\/3§I§5 (a%42 2(a2—22)2 (a*+2?)
— 1 _—2a2x—2x3—2a2x+2m3 — —4a’x — —2a°%x — —2a’z _
2(a2—a2)? (a2+4a2)3 2Va?—22/(a+a2)?  VaZ—aZ[(a2+a?)(a+a?)?  \/(a®—a?)(a?+a?)-(Vaita?)?
— a2$
= Wﬂj dla a §£ T
6.90.
_ 1=V :
S = 1VE t € [0, 1]
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7 oraz 6.1.10.

Mamy s = /g, gdzie g = ;g

Zatem % = .4 — (gby - (=) = (1)

dt ~ dg dt 1413
vy 10 1 1 1 1+t
(g2) —= 5 . g2 = —0 = =
292 L [1=v3 2.4/1—/t
g 2\/1+x/¥ \/ v



C (1443l (143 _a 1 a1

id e astbyaed) ooty | 7 RS St e v SR S S

1+t% (1+t%) (1+t%)2 (1+t%)2 (1+t%)2 t%~(1+t%)2
_ 1

Vi (14+V1)2
(1) = V1tV R . — (14+vD)2 _ 1 _ . B
24/1-vi © VEA+VD? 20/ 1-VIVE+HVD?  2VEV 1V (1HVD? 2VE/(1-VE (VD (1+VE)?
_ -1
= VIOV t#1
6.91.
u-\/—%JM/L_;’, 14020 A 1—0v20 A Vitv+V/T—0v#0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzorow 6.1.2, 6.1.4, 6.1.6, 6.1.7, 6.1.10 oraz (\/x) = 2.\1/5 -
Mamy:
VI+o) =5y (0 + o) = 5
(VI=0) = b= - (1= o) = 7
_ 1 1y _ 1 1 /I—o+t/ITo
(VI+v=VI-v)=577 - (z.m) = oVITe T avioe T 24/Theiw
_ 1 m-m
(V1+v++/1 U)_z\/m 2\/ﬁ AV ey
1—v T+v)2
(VIFv—VI=v) (VI+o+VT—0v) = YL2olml - ()
ViFo—/1—v)?2
(1) ( ) VI—0 42 T—v-/TFo+V/THv" + VIF =2/ /Tfo+V/I—v" _ 2(1-v)+2(1+v) _
2-v/1+v/1—v 2/ 14vv/1—v 2/14vv1—v \/7\/7

r_ 1)—=(2) _ 2 . 1 _
U= WTorVIo? — VItovI—o Vido 12 vitoyi—oiyio?

2 1 _ 2 . 1 _ 1 . 1 _
Vitv/1I—v  14+v+2/1FvVI—v+1—v ~ VI+vv/1—v  242/14+v+/1I—v ~ VI+v/1—v  1+/14+v/1—v

— 1 _ 1 _ 1
T VTHovT-vVItuVI—o/THo/T—v — VItv/I—o+(1+0)(1—v) — VIFo/T—v+(14+v)(1—-v)

_ 1 _ 1 1=V 1-/T—2? _ 1-/1—2? _
V1—v241—02 1+vV1—v2—0v2  1—V1—02 (12_,/1_1,22)_(,02_1)2,,/1_1)2) 1—(1—v2)—v2402./1—02
— 1—/1—v2 _ 1-V1—v?

1-1402—v2 402102~ v2.y/1—02

6.92.



Y = uvw
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.4, 6.1.5, 6.1.7.

Y = (w)w) = (w)" - w+ (w) - w' = (W'v + w') - w + vow' = v'vw + w'vw + vow’

6.93.
v=rcost, a#0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.12.
Mamy: v = cosu, gdzie u = £
dv _ dv . du

dv _ dv = —ginu-(1-1-77") = —gint.L = _Lgint
Zatem ¢ = % - % = —sinu- (;-1-t'7!) = —sin® - 2 = —_—sin:

6.94.

x = asin(bt)

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11.
Mamy: x = asinu, gdzie v = bt

Zatem % = 2L . D — . cogy - (b-1-t17) = acos(bt) - b = abcos(bt)

6.95.
y = asin?, x #0
Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11.

Mamy: y = asinu, gdzie u = £

Zatem % = U . du — . o5y (ax!) = acos? -a-(—1)-x

a _ _(a)2 a
dx du dx Cos = <:z:) Cos



6.96.

z = 2z + sin(2x)

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréow 6.1.3, 6.1.4, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11 oraz

cos(2x) = cos*x — sin*x, cos’x + sin*x = 1.

Mamy: z = u + sinu, gdzie u = 2x

Zatem £ = L. 44 — (/4 (sinu))-2-1-2'1 = (1+ cosu)-2 = 2- 1+ 2cos(2x) = 2(sin*x + cos’x)+

+2(cos?x — sin®z) = 2sin’x + 2cos*z + 2cos*x — 2sin*x = dcos*x

6.97.

s = sin®*(3t)

Pochodng obliczamy korzystajac z wzoréw 6.1.3, 6.1.7, 6.1.10, 6.1.11.

Mamy: s = u?, gdzie u = sin(3t)

i dalej: u = sinv, gdzie v = 3t

Zatem %8 = 45.4u.dv — (9.9271).co50-3-1-t1 71 = 2ucosv-3 = 6sin(3t)-cos(3t) = 3(2sin(3t)-cos(3t)) =

= 3(sin(3t + 3t) + sin(3t — 3t)) = 3(sin(6t) + sin0) = 3sin(6t)

10



